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15. Axiomatizace predikatové logiky prvniho fadu

1) Formalni jazyk (viz vyse syntax a sémantiku)

2) Axiomy (axiém-schémata)
a)
Axiom 1: A- (B> A)
Axiom 2: (A-(B-C)) - ((A-B)-(A-C))
Axiéom 3: (-B->-A) - (A->B)
b)
Axiém 4: OxA — A[t/x]

Axiém 5: x(A - B) - (A - [IxB) (kde A neobsahuje volnou proménnou x)
3) Pravidla odvozeni

Modus ponens (MP) (pravidlo odlouceni)

Jsou-li A i A - B teorémy, pak je i B teorémem. (A, A— B |- B)

Pravidlo generalizace (PG)
Necht B neobsahuje zadnou volnou proménnou. Jestlize mtizeme dokazat vétu B —» A[x], pak
muzeme dokazat i vétu B - [JA[x]. Pfi kvantifikaci se z volné proménné (jakou je x v prvni
formuli) stavd proménna vazana. Timto pravidlem zajistujeme bezespornost (véta B — A[x] by
méla byt logicky pravdiva, tj. pravdiva pro vSechna udéleni hodnot proménné x), nikoli ale
pravdivost (kdyz je B - A[x] pfi néjakém udileni hodnot pravdiva, neni nutné, ze i B - [lxA[x]
je pravdiva).
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