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15. Axiomatizace predikátové logiky prvního řádu 

  

1) Formální jazyk (viz výše syntax a sémantiku) 

 

2) Axiómy (axióm-schémata) 

a)  

Axióm 1: A→(B→A)  

Axióm 2: (A→(B→C)) → ((A→B)→(A→C))  

Axióm 3: (¬B→¬A) → (A→B)         

b)  

Axióm 4: ∀xA → A[t/x]  

Axióm 5: ∀x(A→B) → (A→∀xB) (kde A neobsahuje volnou proměnnou x)   

 

3) Pravidla odvození  

 

 Modus ponens (MP) (pravidlo odloučení) 

Jsou-li A i A→B teorémy, pak je i B teorémem. (A, A→B |- B)    

    

 Pravidlo generalizace (PG) 

Nechť B neobsahuje žádnou volnou proměnnou. Jestliže můžeme dokázat větu B→A[x], pak 

můžeme dokázat i větu B→∀A[x]. Při kvantifikaci se z volné proměnné (jakou je x v první 

formuli) stává proměnná vázaná. Tímto pravidlem zajišťujeme bezespornost (věta B→A[x] by 

měla být logicky pravdivá, tj. pravdivá pro všechna udělení hodnot proměnné x), nikoli ale 

pravdivost (když je B→A[x] při nějakém udílení hodnot pravdivá, není nutné, že i B→∀xA[x] 

je pravdivá).  

 B→A[x] 

 ––––––––––  

 B→∀xA[x]           


