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6. Tautologie PL1

Z jakékoli tautologie vyrokové logiky lze tautologii PL ziskat substituci jakékoli formule PL za
vyrokové symboly. Napf. v pripadé plhp mizeme za p dosadit napf. UxP(x):
UxP(x) = UxP(x), anebo jen P(x): P(x) [ P(x).

Specifickymi tautologiemi predikatové logiky jsou ty nasledujici. Ve skupiné 1) jsou De
Morganovy zakony pro kvantifikatory; vSimnéme si, ze negatory jsou v kazdé formuli vzdy
dva, a také Ze jeden negator se musi vztahovat na celou formuli (stoji pfed kvantifikatorem),
zatimco druhy jen na zbyvajici ¢ast. Vybrané zakony distributivnosti kvantifikatort jsou ve
skupiné 2) (jde o vztahy mezi ekvivalentnimi formulemi), dalsi pak ve skupiné 3). Skupina 4)
obsahuje dvé zakladni tautologie pro zaména kvantifikatort pro formule s bindrnim
predikatem. Ve skupiné E) jsou uvedeny nékteré vyznamné tautologie pro usuzovani: zakon
konkretizace, zakon abstrakce a zakon partikularizace. Pozn.: ,A“ a ,B“ jsou zkratkami za

jakoukoli formuli, napft. tedy ,,P(x)“, ,,Q(x)%, avsak i za urcité slozené formule.

1)
- xA o [k-A
Ux~A o =[KkA
—Ux-A o A
UxA o - [k-A
2)
Ux(ALB) « (OxA OOxB)
[(k(ALB) ~ ([CxA OkB)
3)

((OxA) O(OxB)) —» Ox (ACB)
Ox (A(x) - B(x)) - (OxA(x) - OxB(x))
x (AOB) - ((CkA) O(CkB) )
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(LrA(x) - DxB(x)) - [k (A(x) - B(x))

4)
[kOy R(x,y) — OyOk R(x,y)
yOx R(x,y) — OxOy R(xy)

5)
OxA - Alt/x] zdkon konkretizace
Alt/x] - [kA zakon abstrakce
UxA - [kA zékon partikularizace

podminka: t musi byt substituovatelné za x

Term t je substituovatelny za proménnou x ve formuli A, je-li term individuova
konstanta nebo individuova proménna p takova, ze po dosazeni do formule A neni v dosahu
kvantifikatoru, ktery vaze proménnou p. Formuli, v niz je kazdy volny vyskyt x nahrazen

terminem ¢, zapisujeme A[t/x].



